Matematika 10. évf – 4/1. részteszt – megoldások
1. Hányszor fér el a Hold felszíne a Föld felszínén?
(10 pont)

(a Föld egyenlítője 40 ezer km, a Holdé 11 ezer km)
rF = 40 000 / 2π = 6369
AF = 4rF2π = 509 millió km2
rH = 11 000 / 2π = 1752
AH = 4rH2π = 38,6 millió km2

509/38,6 = 13,2-ször.

Vagy: az egyenlítő (és egyben a sugár) aránya: λ = 40/11 = 3,64
tehát a felszín aránya: λ2 = 13,25.

2. Az ábrán látható planetárium épület, ha körbejárjuk, minden oldalnézetében ugyanígy néz ki. Mekkora az épület térfogata, ha a magassága 40 méter, szélessége 26 méter, kupolája pedig szabályos félgömb alakzat?
(10 pont)

r = 13 m
mhenger = 27 m

Vhenger = r2πmh = 14 328 m2
Vfélgömb = 2/3 r3π = 4599 m2

V = 14 328 m2 + 4599 m2 = 18 927 m2
3. Egy derékszögű háromszögben az átfogóhoz tartozó magasság az átfogót két olyan szeletre bontja, amely a magasságnál 2 cm-rel rövidebb, illetve 6 cm-rel hosszabb. Mekkora a háromszög kerülete?

(10 pont)

m2 = c1c2 = (m – 2)(m + 6) = m2 + 4m – 12
(
4m = 12
m = 3; c1 = 1; c2 = 9; c = 10

a2 = c1c = 10 ( a = 3,16



b2 = c2c = 90 ( b = 9,49

K = 22,65 cm
4. Egy pontból egy körhöz húzott szelő a ponttól 4 és 9 egységre metszi a kört. Mekkora a kör sugara, ha a ponttól a kör középpontja 10 egység távolságra van?
(10 pont)
a = 4; b = 9; ab = 36, tehát a ponttól a körhöz húzott érintőszakasz (c) hossza 6 (mivel c2 = ab).

A kör közepén áthaladó szelő metszéspontjai a ponttól 10+r és 10–r távol vannak.

c2 = (10+r)(10–r) = 100 – r2 = 36
(
r2 = 64; r = 8
5. Milyen távol van egymástól egy derékszögű háromszög átfogóján lévő magasságtalppont és az átfogón lévő szögfelező metszéspont, ha a háromszög befogói 9 és 12 egység hosszúak?
(10 pont)
a = 9; b = 12; c = 15 (pitagoraszi számhármas)

c1 = a2 / c (befogó tétel) = 5,4 (ez a magasságtalppont és B csúcs távolsága)

A c oldalt a szögfelező s1 és s2 részekre bonja, erre: s1 + s2 = c = 15

és a/b =  s1/s2 = s1 / (15 – s1) ( a·(15 – s1) = b·s1
15a  – a · s1 = b·s1
15a = (a + b)·s1
135 = 21s1 ( s1 = 6,43 (ez a B csúcs és a szögfelező metszéspontjának távolsága)
A keresett távolság tehát: 6,43 – 5,4 = 1,03

































































































































