Matematika 10. évf – 3/2. részteszt – megoldások
1. Határozd meg a 4 cm sugarú alapkörrel és 5 cm-es alkotóval rendelkező egyenes kúp felszínét és térfogatát. (a megfelelő jelöléseket használd, a π értékét az eredményben hagyhatod π-ként: pl. 5π)


(16 pont)
A = rπ(r + a) = 36π = 113,1 cm2 (6p)
m2 = a2 – r2 = 9 ( m = 3
(4p)

V = T∙m / 3 = r2π ∙ m / 3 = 16π = 50,27 cm3 (6p)
2. Mekkora annak a háromszög alapú (nem egyenes) gúlának a felszíne és térfogata, melynek csúcsai egy 10 egység oldalú kocka egyik csúcsa és annak a csúcsnak a közvetlen szomszédai?
(18 pont)
a = 10

A gúla 3 lapjának területe a kocka oldalainak fele: T = 10∙10 / 2 = 50
(2p)
A harmadik lapjának oldalai a négyzetek átlói: x2 = a2 + a2 = 200 ( x = 
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=14,14
(2p)
Ennek a szabályos háromszögnek a magassága:

mx2 = x2 – (x/2)2 = 200 – 50 = 150 ( mx = 
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=12,25
(4p)
Ennek a háromszögnek a területe: Tx = x ∙ mx / 2 = 100 ∙ 
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 / 2 = 50 ∙ 
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= 86,6
(2p)
A = 3T + Tx = 150 + 50 ∙ 
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 = 236,6
(4p)
V = T ∙ m / 3 = 50 ∙ 10 / 3 = 166,7
(4p)
3. Mekkora a térfogata és a felszíne annak a négyoldalú egyenes gúlának, ami pontosan belefér egy 10 egység oldalú kockába?
(16 pont)

Az alaplap (négyzet) területe: T = 10∙10 = 100; a gúla magassága: m = 10 ( V = T∙m / 3 = 333,3
(6p)

Az oldallap (háromszög) magassága: ma2 = (a/2)2 + m2 = 125; ma = 
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= 11,18;
(4p)

Tháromszög = (a∙ma)/2 = 55,9
(3p)
A = Tnégyzet + 4∙Tháromszög = 100 + 4 ∙ 55,9 = 323,6
(3p)
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4. Bonusz: Eritrea háromszög alakú zászlóját (méretek az ábrán) a zászlórúd körül megpörgetjük. Mekkora lesz az így kapott térbeli alakzat térfogata?

Az alakzat két kúpból áll, melyek alapköre a háromszög magasságvonalának forgatásából alakul ki. Ez a magasságvonal:

ma2 = 1302 – 502 = 14400; ma = 120

Az alapkör területe ezek szerint: T = ma2 ∙ π = 14400 π = 45239 cm2
A kúpok magassága 50-50 cm.

Az alakzat térfogata 2V = 2 ∙ T ∙ m / 3 = 2 ∙ 14400 π ∙ 50 / 3 = 480000 π = 1507964 cm3 
(+3 pont)
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